MATEMATHUYKA 'HMHA3HUJA
Y BEOI'PAY

MATYPCKHU PAJ]

U3 MaTeMaTHKe
PEAJIHO-BPEJHOCHO MEP/bUBU KAPINHAJIN

MEHTOP: YUYEHHK:
Anexkcanaap IlepoBuh Oopan Kacym

Beorpagn, 2015.



Canpxaj

1

2

YBox

YiamoBa 1uxoTommja

IMpasseme PBM < 2%
IIpaB/bewe Mep/bUBUX KapAUHAJIA

3akibyuak

13

16



1 VYBoa

Jleber je moueTkoMm XX BEKa pa3BUO TEOPH]Yy HHTETpaIMje Oa3upany Ha mojMy Mepe. Y ciry-
4ajy peannux (yHKIHMja Tpebano O aa Ta Mepa MpeacTaBba MPUPOTHO YOIIITEHE MojMa Y-
*uHe ayxu. VeanHo 3a oBy Teopujy 6u Omio kama 6u mocrojano npeciukasame 0 P(R) —
[0, 0] ca cnenehum cBojcTBIMA:

2. (0-aIUTUBHOCT)

(| J A =S w4

new new

3a hamunmjy (A, |n € w) IUCjyHKTHUX mojcKyma ckyna R;
3. u(la,b]) = b— a,3apeante a < b;
4. (tpancmaropHa uaBapujaHTHOCT) (1(A + x) = u(A),3acBako x € Ru A C R.

Tana Ou oBO mpecnukaBame 610 oarorapajyha mepa. Mehyrum, Buranu je 1905. ronune
noka3ao j1a y ZFC oBakBo npcivkaBame He noctoju. HaBeaumo meros J1okas.
[IpernocraBuMo cynpoTHoO. JleduHUIIIUMO penaiujy eKBuBajaeHImje ~ Haa R Ha crnenehu
HAYMH:
r~ysr—yeQ.

Axo ca C, 03HaYMMO KJIaCy peaylHOT Opoja x y penanuju ~, oHaa, Ha ocHoBy AC, mocToju
S C R takas 1a
(Vo € R)(IS N (CaN[0,1])] =1).

Heka je o = (S) (ersucrennuja TakBor peasHor 6poja je mociequia TOTATHOCTH Mepe [, Tj.
meHe nedunrncanoctu Ha nenoM P(R)). Ckymosu S + ¢ 3a ¢ € [—1,1] N Q cy melhycobHo
JIMCJYHKTHU M CBU Cy Mepe « (Ha OCHOBY TpaHCJIaTOPHE MHBAPHjaHTHOCTH Mepe /). Ha ocHOBY
OBOTa M 0-aJUTUBHOCTH TIOCMaTpaHe Mepe je

| S+a)= D wlS+9= > «

q€[0,1]nQ q€[0,1]NnQ q€(0,1]NQ

Baxn
o1c J S+9cl-1,2,
qE[—l,l]ﬁQ

naje, Ha OCHOBY IIPECAXOAHOT,
1< ) a<3,
q€[0,1]uQ

mTo je KoHTpaaukuuja. OBUM je n1oka3aH Buranujes pesynarar.

W3 npeaxogHor BUAMMO Jia TOCTOjU Konusuja u3mel)y cneneha uetupu cBojctBa: AC ¢ jemHe
Y TOTAJHOCTH, 0-aJATUBHOCTU U TPAHCIIaTOPHE WHBAPHjaHTHOCTH MEpE C JIpyre cTpaHe. Me-
hyTum, ucrocrtaiba ce z1a ce ciabJbeHheM JETHOT O OBUX CBOjCTaBa MOXKE OTKJIOHUTH KOHTpa-
mukimja. OBo je caapykaHo y cieneha uetupu pesysnrara.

1. Crannapnna Jle6erosa mepa m Haa R je jenan moryhu kommpomuc. ToTamHOCT je ¢BOj-
CTBO Koje je oBze ociabspeHo. OBa Mmepa je nedunucana y ZF + DC, mto je 6utHO 3a
CMHCIICHOCT Tpeher o OBHX pe3yirara.



2. Jlpyru xoMmrpomuc ce 1o0Hja cliabJbemheM o-aJUTUBHOCTH Ha KOHAYHY aTuTUBHOCT. OBO
je pesynrar banaxa u oH gaTHpa W3 IBaJIeCETUX TOAMHA MPONUIOT Beka. baHax je moka-
320, y ZFC, na mocToju KOHaYHO aJIUTUBHA TPAHCIATOPHO WHBApHjaHTHA Mepa KOja IITHUPH
JleberoBy mepy.

3. Conogej je cnabspem aknome u3dopa morao fo ciaeneher pesynrara. OH je qokazao y [5]
Jla KOHCUCTEHTHOCT TEOpHje

ZF + ,,I0OCTOjU jaKO HEAOCTHKUB KapAUHAT
MOBJIa4YX KOHCUCTEHTHOCT TEOpHje

ZF + DC + ,,cBaku MOJCKYT CKyma peadHux opojena je JleGer MmepsbuB”.

4. Comnogej je 1996, cnalbspemeM TpaHCIaTOPHE UHBAPUJaHTHOCTH, /140 JOII jeaHy Moryh-
HOCT pelema moMenyte konusuje. OH je y [6] 10Ka3a0 eKBUKOHCHCTEHTHOCT cienehux
TeopHja.

a) ZFC + ,,nocToju ToTajaHa o-aAuTUBHA ekcTeH3uja Jleberose mepe”

6) ZFC + ,,mocToju MepJbUB KapAuHam

Wmajyhu y Buay BeIMUMHY MEpJbUBUX KapAWHaJa, BUAMMO J1a je pe3ynrar 4 o1 noceGHor
3Hayaja 3a oBy TeMy. OH he OUTH pa3MOTpEeH Yy OBOM pajy.



2  YiaamoBa 1uX0TOMMja

Y 0BOM 0IeJbKY OJf HHTEpECa Cy TOTAJHE HETPHUBHjaJIHE 0-aIUTUBHE BEPOBATHOCHE Mepe,
koje hemo oBfie 3BaTH caMo mepe.

Hepunuyuja 2.1. Mepa na ckyny S je npeciuxasarse i . P(S) — [0,1] ca cneoelium ceoj-
cmeuma:

Lop(0) =0, u(5) = 1;
2. (nempusujarnocm) (Ya € S)u({a}) = 0,

3. (-aoumusnocm) p(| |, c., An) = D pew M(An).

Vrora cBojcTBa 2 je 1a MCKJby4r MOTYhHOCT Jja Mepa Oyzie IiaBHU yaTpaduirep, Koja je
TpUBHjaJHA M HUje of uHTepeca. CKyn Koju MMa Mepy Mopa OMTH HEmpeOpOojuB, LITO CIEIH
u3 eme 2.1.2. Kako ropma AepuHHINja HE TTOAPa3yMeBa HUKAKBY CTPYKTYpPY HaI .S, TOBOJHHO
j€ mocMarpaTti Mepe HaJl KapAuHaIMMa, U TO HenpeOpojuB (Ha ocHOBY npenxoaHor). Crnenehu
II0jMOBH Cy O 3Hayaja IpH U3ydaBamy Mepa.

Hegpunuyuja 2.2. Mepa |1 je k-a0umusna ako 3a c8axko A < K 8axcu

,U(|_| Aa) = Zﬂ(Aa>'

a<A a<A

Hopwma u anutuBHOCT Mepe ¢y depunucanu pedom ca

[l = min{r | (34 € S)(|A] = & A p(A) > 0)},

add(u) = U{f@ | 1 je k-adumuenal.

Kako je p(S) = 1, to je nedunuimja HopMe Mepe KopekTHa. JlebuHuIHja aTfuTHBHOCTH
Mepe je KOpeKTHa Ha OCHOBY cTaBke | cienehe neme, koja jaje HeKa OCHOBHA CBOJCTBA YBEIEHUX
II0jMOBA.

Jema 2.1.
1. Axo je mepa k-aoumusna, onoa je r < || |-
2. wy < add(p) < ull < [S].

3. Mepa i je k-aoumusna akko k < add(p).

Jlokas.

1. TIpernocraBumo cymporao. Heka je A C S takaB na je |A| = ||u|| u u(A) > 0. Taga 6u

ouio
0 < u(4) = n(J{ah) = 3 nl{a}) =0.

a€A a€cA

Kontpaaukiuja.

2. IlpBa HejenHakoCT ciaenu U3 neuHUIMje Mepe, apyra cieau u3 1, a Tpeha je ounrenna.
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3. JupektHo U3 nepuHHIH]C.

CraBka aBa oBe JieMe onpasana cienchy nepuHumjy.

Hegpunuyuja 2.3. Kapounan r je peanno-epeonocro mepous (v oamem PBM) axo nao rume
nocmoju K-aoumuena mepa.

Jaxite, 3a PBM k Baxu k = ||u|| = add(p) > wy, tae je p oarosapajyha mepa. ITokazahemo
na PBM mopa 6utn cnabo Henoctmkus. [Ipe Tora, yBoaumo jenan moMohHH TojaMm U yKas3yjeMo
Ha KETOB 3Hauaj.

HMepunuyuja 2.4. Hoean ckynosa mepe 0 je ckyn I, = {A C S| u(A) = 0}.
Jlako ce mpoBepaBa Jia je OBO 3aucTa unaeai (Hafg S).

Jlema 2.2. He nocmoju nenpebpojuso mno2o ckynoéa éan I, maxeux oa je npecex céaxa 06a
pasnuduma y I,.

Hokas. TIpeTnocTaBUMO CYIPOTHO, Tj. [a moctoju pammnuja (A, | < w;) TakBa 1a Baxu:

1. Ay & 1,;;

2. AuNAgel,zaa#p.

Hekaje By = Ao \Uj., Aps- OB CKyoBH Cy IMCjyHKTHH 1 [IO3UTHBHE MEPE, OZIAKIIE CIIE/N
J1a TIOCTOJU KOHAYHO MHOTO BHX 4Mje ¢y Mepe y 30upy > 1. Melhyrtum, Tana je mepa yHuje THUX

CKymnoBa > 1 - KOHTpaUKIIH]ja.
U

Osa nema 3anpaBo rosopu 1a je I, o-sacuhen (Bunetn nepununujy 4.1 u nemy 4.1).
Jema 2.3. add(p) = add(/,).

Hokas. HemocpenHo ce mposepasa Ja je Mepa [t K-aJAUTUBHA CaMO aKo je [, K-KOMILIETaH.
IIpernocraBumo na je I, x-xomreran. Heka je A < x m Heka cy A, (o < \) THMCjyHKTHH.
HajBuie npeGpojuBo MHOTO OBHX CKYIOBA j€ MO3UTUBHE Mepe (Ha OCHOBY NPEAXOIHE JIEME).
Haxine, moctoju W C A, [W/| < w, takBo aa je p(A,) > 0 akko o € W. Jlame,

1 U Aq) = Z 1(Aa),
aceW acW

300T 0-aJUTUBHOCTU MEPE (i, U

M( U Aoz) =0,

aeX\W

300r K-KOMILIETHOCTH ujeana I, na je

M(U Aa) = pu( U AU U Aa) = p( U Aa)+pu( U As) = Z 1(Aa) = ZM(Aa)'

a<k acW aeXN\W aeW aeN\W acW a<
Haxke, (4 je k-anuTuBHA. OBHME je T0Ka3 JeMe 3aBpILeH. U

Jema 2.4. PBM xapounan je pecynapan.



Jlokas. TlpermocTaBUMO CympOTHO, Tj. J1a TocToju cunrynapad PBM k. Tama nocroju € < k u
kounanan y x Hu3 (ag | S < 6). Onga Baxu

1= p(r) = u({J ap) < plag) =0.
B<6 B<6
Konrtpaaukiuja. U
Ja 6ucmo noxkaszanu 1a PBM Mopa 6utH rpannyaH, yBoauMmo cienaehu nomohnu nojam.

Hepunuyuja 2.5. Viamosa (A", \)-mampuya je pamunuja (An s | o < AT, B < \) noockynosa
AT ca cneoelium ceojemeuma:

1. Ay pNAs,p=03ac6ear,a0 <A\, o0 £ag,ufl <\

2. M\ Ugan Aasl < A 3aceea < AT

Jema 2.5. Ilocmoju Yiamosa (AT, \)-mampuya.

Hokaz. 3a §& < AT, meka je fe : A\ — A" dynkumja xoja 3agoBospasa { C ran(fe). Tana,
Heka je An g = {£ < AT | fe(B) = a}. (Aap|a < AT, 5 < A) je Ynamosa (A", \)-marpuna.
I[TpoBepumo 1a Baxu 2 npeaxonne aedunuumje (jacHo je na 1 Baxu). Haume, 3a mpon3BoJbHO
a < AT, a0 & € AT\ Ujg.y Aass onnaje (VB < ) fe(B) # o, na o & ran( f), wro je moryhe
camo axo je § < a, onakie cnenu [A7\ Ugy Aol < la+ 1] < AT O

Jema 2.6. Ceaxu PBM je epanuuan.

Hoxas. TlpernocTaBUMO CYIPOTHO, Tj. Aa moctoju AT koju je PBM. Tana nocroju Yiamosa
(A*, \)-marpuna <Aa25 la < AT, 8 < /\>.' Caaxu oz ckynoBa A™ \ [, Ao s je Mepe 0, ma 32
cBako o < AT, mocroju B, < A TakBo na je A, s, nosutuHe Mepe. OpmaBe cieau aa MmocToju
W C \' kapmunanHoct A\ Takas Ja cy cBu [, jennaku 3a « € W. Bynyhu na ¢y ckymnosu
A, s, (v € W) nucjyHkTHE (jep Cy y HCTO]j KOJIOHM) ¥ TO3UTHBHE Mepe, To Mopa outu |W| < w;
(1a ocHoBy Jieme 2.2). KoHTpagukiuja. 0

Teopema 2.1. PBM je crabo nedocmuoicus.
Jloxa3. JlupextHo u3 gema 2.4 u 2.6. U

Crneneha TeopeMa mokasyje Aa HaM ce y u3ydaBamwy Mepa HenzoexHo Hamehy PBM kapnu-
HaJIH.

Teopema 2.2. Aoumuenocm mepe je PBM xkapounan.

Hoxaz. Heka je k = add(u). Ha ocroBy neme 2.3, moctoje pasmuunti (A, | o« < k) Mepe Hyna,
unja je yauja mepe m > 0. Tana je Hax ckynom S; = {A,|a < Kk} KapauHAJIHOCTH K ca
(11(X) = =p(U4ex A) KOPEKTHO Te(UHICaHA K-aIUTHBHA Mepa /i1. Jlakie, « je PBM. O

[Ipe nero mTo ykakemo Ha 3Ha4aj PBM kapaunana y pemaBamy rnpobiema Mepe, JoKaza-
hemo YnamoBy nuxoromujy. Hajnpe nedunuinemo ase BpcTe mMepa, Koje IMPEACTaBbajy HeH
OCHOB.

Jepunuyuja 2.6. Hexa je | mepa na ckyny S. A C S je amom axo je nozumuene mepe u ako
ne nocmoju B C A makag oa je 0 < pu(B) < u(A). pje:



1. Ge3aromMu4Ha ako Hemd amoma,

2. 6unapHa axo je rng(u) = 2.

Teopema 2.3. Axo Ha KapOunany Kk nocmoju 6e3amoMudHa K-aOumusHa mepa, onod je on < 280

Hokas. Pexyp3ujoM 0 w; MO0 HUBOMMA KOHCTpyHIeMo ApBo (7', D) MOACKYOBa KapauHaia K
Ha crneaehu HaywH:

1. Hyntu HuBO je jenHak {x}.

2. CrienOeHHUK HMBO MTPABUMO TAKO IIITO CBAKH CKYII Ca MPEIXOAHOT HUBOA pa30rjaMo Ha JiBa
no3utuBHE Mepe. OBO HaM omoryhyje 6e3aTOMHUYHOCT, O/ YCIIOBOM Jia Cy CBU CKYTIOBU
ca MPEeAXOTHOT HUBOA IO3UTHUBHE Mepe.

3. Axo je o rpannya, onza 3a D-pactyhn Hu3 (X | S < «), uuju J-TH eIeMeHT npunaja
f-ToM HHMBOY, cKyII [);_,, X3 Y3MMaMO Ha (-TOM HHBOY aKO j€ O3UTUBHE MEpE.

CBaky HMBO OBOT JIPBETAa YMHE JWCjYHKTHU CKYNOBH NO3MTHUBHE MEpE, Na HUBOH MOpajy
Ooutu HajBuILE NpedpojuBu. AKo OM MOCTOjana rpaHa AyKHHE wp, OHJAa OucMo, y3umajyhu 3a
CBaKM €JIEMEHT T€ IpaHe HErOBOT CJie0CHHWKA KOJU HUjE Y MTOCMaTpaHo] rpaHu, GopMHUpaTH
HenpeOpOjUB CKYI JUCJYHKTHHUX TOJICKYIIOBa CKyIa K, KOjU Cy CBH MO3UTUBHE Mepe, IITO je
nemoryhe. Jlakie, cBe rpaHe oBOT JpBeTa cy NpebpojuBe, na ux uma < 2™,

Hexka je (b, | @ < \), A < 2%, Hymepanuja cBUX rpaHa IpBeTa KOje MMajy HelpasaH IIpecek.
CkynoBu Z,, = ()b, cy Mepe 0 1 ynHE NAPTHIH]jy CKyTa K, T1a aANTHBHOCT MOCMAaTpaHe Mepe
Mopa 6ut < \. Onapje cneau 1a je k < 2%, O

Hegpunuyuja 2.7. Kapounan k je mepous ako nHa remy nocmoju OuHapra K-aoumusHa mepa.
Jema 2.77. Axo Ha K nocmoju K-a0umMusHa mepa ca amomoMm, OH je Mep/bUs.

Hoxkas. Heka je ;1 omrosapajyha mepa. Axo je A atom, onza je ca ui(X) = ﬁ,u(A N X)
KOPEKTHO Jie(puHKCana OUHAPHA K-aJUTHBHA MEPA /| Ha K, 114 j€ K MEPJHUB.
0

Teopema 2.4. Mepwus kapouHnan je jako HeO0oCmudiCUs.

Jloxas. TIpeTnocTaBuUMO CynpoTHO. Taja MOCTOjM MEpJbHB K M A < Kk Takas ja je 2 > k.
Heka je S C *2 xapaMHaIHOCTH K M HeKa je ji K-aIUTHBHA OMHapHa Mepa Ha S. 3a o < A
Heka je X, oHaj ox ckynoBa {f € S| f(a) = 0}, {f € S| f(a) = 1} xoju je mepe 1. Tana je
((Noer Xa) = 1, aBaku |, Xo| = 1. Konrpamukuuja. O

Teopema 2.5. [Yaamoa auxoromuja] Hexa je k PBM. Tada nacmyna mauno jeona 00 cieoehe
0ge mozyhnocmu.

1. k < 2%, nocmoju 6ezamomuyna K-aOUMUEHA Mepa HA K U K je clabo HeOOCIUNCUS.

2. k> 2%, nocmoju bunapna K-adumuena Mepa Ha K U K je jako HedoCmudiCUs.

/lokas. JupextHo u3 teopema 2.3, 2.1 u 2.4 u neme 2.7. U



[Mocnemuua oBe TeopeMe je To Ja y uHTepBany (280, mpBu MepJbUBH Kap[MHAJ) He OCTOje
PBM kapausaau. AKo UMamo y BHy U BeJMYUHY MEPJUBOT KapHHana y ogHocy Ha 2%, onja
j€ JacHO 3aIlITO C€ 0Baj MHTEPBAJ IMMOHEKA T HA3UBa Y1amo8 noHop.

ConoBej je 10Ka3ao aa cy rpaHe YiamMoBe AMXOTOMHUj€ eKBUKOHCUCTEHTHE. To mckasyjemo
cieehoM TeopeMoM.

Teopema 2.6. Cneoehe meopuje cy eKk8UKOHCUCTEHMHE.

1. ZFC + ,2% je PBM”

2. ZFC + ,,nocmoju mepmug kapounan”

Jlokas. OBo TBpheme je mocieauiia KOHCTPYKIIHje CIIPOBEICHE Y HAPEAHOM OJIEJbKY U TEOpeMe
4.5. U

Cana nokasyjemo pe3ynrar 4 u3 yBoja.

Jema 2.8. 3a 6ezamomuuny mepy | 8adxcu:

1. axo je p(A) > 3, onoa nocmoju B C A maxas da easicu & < ju(B) < p(A);

2. nocmoju ckyn mepe %;
3. 3a ceaxo Z nocmoju Zy C Z maxeo oa je ji(Zy) = t1(Z).
Hoxas.

1. Pexyp3ujoM [0 w MO HUBOMMA KOHCTPYHMILIEMO JPBO YHjU je HYJITH HUBO jeaHak {A} u
YUjU CBAaKU €JIEMEHT MMa JBa CIEA0CHNKA, KOjU YMHE TIAPTHUIIN]y Hera U MO3UTHBHE Cy
mepe. To mpeo mma 2™ rpana. Heka je (b, | o < 2%°) nymepanmja mux. Axo 6u cBH
CKynoBH (| b, OMIIM TIO3UTHBHE MEpE, OHM OM YMHMIIM NApTHIHUjy CKyla Hocada Ha 2%
JIeioBa TMO3UTHBHE Mepe, To Huje moryhe. Jlakie, Heku ()b, je Mepe Hyna. Heka je on
jemnak { X, |n < w}, npu yemy je X,, n-tu enemenT Te rpane. Tana je

0=p({) Xa) = lim p(X,),
n<w

na 3a Hekn X, Baxn (1(X,,) < p(A) — 3. Tamaje B = A\ X, ogrosapajyhu.

2. TIpermocTaBumMo cynpotHo. Taga pekyp3ujoM 10 wy KOHCTpyHimeMo Hu3 (A, | o < wy)
Ha crneaehu HaumMH.

(1) Ay je ckym HOcad mepe.
(i) Akoje 1(Aq) > 3, 0Hmaje Agyy C A, TakaB maje 3 < pu(Aat1) < p(Aa);

(iii) Axo je o rpannuan u (Ag | f < «) onanajyhu HU3 CKynoBa Mepe > %, oHma je A, =

1
N 5<a Ap MONCKYII THX CKyIIOBa Mepe > 5. [la 61 cMO OBO HOCIEAE JOKa3ally,

03Ha4nMOo ca (f3,, | n < w) cTporo pactyhu HU3 4Hju je mumec <. Tana je

. 1
w(As) = p(() As,) = Jlim p(As,) > 5,
n<w

IIa, 6y,Z[YhI/I Jla 110 IMpPEeTIoCTaBuOn jeI[HaKOCT HC MOXXC BaKHUTHU, CJICIH TBPAhA.



KoncTpyncanu HU3 je omangajyhu HU3 CKyIloBa 4dja Mepa CTpOTro omnaja, na cy CKyloBU
Ay \ Aot (o < wy) mucjyskTHE o3uTuBHE Mepe. KoHTpaaukmuja.

3. OBo TBpheme je ounmienHo kanga je p(Z) = 0, a uHAa4e ClIeau OPUMEHOM 2 Ha Mepy
ol 2).

O

[on Jle6e2o6om mepom y 0BOM OfieJbKy mozipazymesamo JleGeroy mepy Ha [0, 1]. OHa Huje
Mepa y ckiany ca aedunuipjom 2.1, aam ako ©IMamMo y BUAY HallOMEHY Ipe Te JeQHHHULH]e,
OH/Ia OM OHA OWJIa HempusujaiHa o-a0umueHa 6epoOBAMHOCHA Mepa, a cienehum nBemMa Teo-
peMama roBOpuMoO 0 MOTYNHOCTH H-EHOT MPOIYKeHha 10 Moma/iHe HETPUBHjATHE o-aTUTHBHE
BEPOBAaTHOCHE Mepe.

Teopema 2.7. Jlebecosa mepa ce modice npooyxcumu 00 momaine o-a0umusHe mepe akko no-
cmoju PBM < 280,

Hoxkasz. Cmep (=) je mupektHa nocneauia reopeme 2.2 u neme 2.1.2. JIokaxumo Apyru cMep.
Hexa je k < 2% PBM. Pekyp3ujoM 10 y’KHHU KOHAYHOT HH3a S HyJIa M jeIMHKIA JeDUHUALIIEMO
Xs C K Ha cnenehn HaYMH:

1. X():I{;

2. ako je X, nedunucan, onaa cy Xy o 1 X, TakBu Aa je X, = X, L X1 u 1a Baxku
11(Xs~0) = p(Xs~1) = $p(X,) (o je Moryhe Ha OCHOBY IPEIXOIHE JIEME).

Heka je Xy = (), , Xfm3a f:w — 2. Tagaca (2) = ,u(Uer X ) KOpeKkTHO nedu-
HUIIeMo Mepy Ha “2. Heka je F': “2 — [0, 1] nedunucana ca FI(f) = > _ . ;E—ﬂ Tana je ca
v(S) = v (F~1[S]) kopektro nedunncana mepa Ha [0, 1]. Hemocpeano ce nposepasa 1a ce oBa
Mepa nokJiana ca JleGerosom Ha [, 2511 (0 < k < 2"), a nocnenuua osora je 1a ce 0Be Mepe
MOKJIarajy Ha OTBOPEHUM CKYTOBHUMa, Oyyhu 1a cy OHU yHUje HajBUIlIE TPeOPOjUBO MHOTO IO-
MEHYTHUX CerMeHaTa ca JMC]YHKTHUM yHyTpallmkocTuMa. Jlajbe ciieu J1a ce oBe Mepe Mopajy
MOKJIANaT U Ha 0-aJIreOpy TeHepHUCaHO] OTBOPEHUM CKYIIOBUMA, Tj. Ha bopenoBoj o-anredpwu.
Csaxku ckym JIeberose mepe 0 je canpxan y bopenos ckymy Jleberose mepe 0, ma My je u v-Mepa
0. Ha xpajy, kako je cBaku JleGer MepJbUB CKyIN JWCjyHKTHA yHHUja bopenoBor ckymna u ckyma
Jle6erore mepe 0, To merosa JleberoBa Mepa Mopa OUTH jelHAKa HBEroBoj v-Mepu. Jlakie, v je

onrosapajyha excrensuja JleGerose mepe. 0

Teopema 2.8. Cneoehe meopuje cy ek8UKOHCUCHEHMHe.

1. ZFC + ,,nocmoju momanua o-adumusHa excmeH3uja Jlebeecose mepe”

2. ZFC + ,,nocmoju mepasug kapounan”

Jloka3. JIupeKTHO U3 MpEeAXOAHE TeopeMe U Teopeme 2.6. U



3 IIpaBmseme PBM < 2%

Hexka je M mpebpojuB TpanzutuBan monen 3a ZFC + ,,noctoju MmepspuB Kapaunan . [loa-
pasymMeBa ce /1a y lajbeM pagumo y M, ocuM ako ce ApyK4yHje He HaIIacu.

3a k MepJbUB U \ > K TakaB 1a je A0 = )\, koHcTpyncahemo kommiueTHy BynoBy anre6py
BB xoja /1aje reHepuyKa IpOIIMpeErHa y Kojuma je k PBM u 2% = \. Bynyhu na je

/iNo:’w,‘g|:| U “a| < Z ]04|N0< Z ol < ko k=K,

wla<k wla<lk wLa<k

T0 je k™0 = K, ma je Moryhe y3eTu A = k. Y 0BOM CITyuajy je y TeHepHUKHM TIpOoIIHpemuMa 270
PBM.

Hekaje I = A X wm
(s, F.v)=]]@P2).v"),
iel
npu uemy je ' Mepa Ha 2 nedunucana ca v’(X) = 1|X|. Heka je B = F/I,. Taza je
ca v([X]) = V/(X) xopektHO neduHHCcaHa KOHAYHO aauTHBHA Mepa Ha 3. HemocpenHo ce
ytBphyje na je |B| = A\ u naje
\/ [An] = [U Ay,

n<w n<w
OJIaKJIE CIIEM 0 -KOMIUIETHOCT ajreope B u o-amuTuBHOCT Mepe v. BB 3a10BosbaBa c.c.c. (IITo
cnenu u3 seme 2.2). 3a caku ckyn X C B\ {0}, ako je X = {y|(dxr € X)y < z} u axo je
A # {0} makcumannu anTUnaHan y X, OHJIa je OH HajBHIIE IPEPOjUB, 1A je

Vx=\/Xx=\/4¢esB

mTo 3Ha4M jaa je B komruietHa. [lakie, ga cyonmumupaMo: B je KOMIUIETHA KapAWHATHOCTH A
KOja 3aJI0BOJbABA C.C.C. U I j€ 0-aJUTUBHA Mepa HaJ HOM.

Hexa je G npousBosbhu B-renepuuku Han M. Ouumienno Baxu (280) MG L (|B|R0)M =
C npyre crpane, 3a Uy, = {t € 2|t(a,n) = 1} ¥ upn = [Uan) (<a,n) € ])I/ITa =
{(,uan) |7 < w} (@ < X) BakHu Tog # Tpa 32 @ # f, ma M[G] | 2% > ). Jlaxe,
M[G] |= 2% = \, omHocHo 1 IF 2% = )\,

Joxaxumo na Baxwu 1 |- ,,5 je PBM”. Heka je © 6unapna mepa Ha k.
Baa € B\ {0} uA € MP nepunumenmo npecnukasame f, o : k — [0, 1] ca

v(aAlla € Al)
v(a)

IMocroju jemuncreno r € [0, 1] takBo xa je f,a(a) = r ckopo cByna moxyno u. Heka je

1a(A) L r
Baxwu cienehe.

fa,A<O‘) =

1. Axoal- Ay = Ay, oHna 1, (Ag) = e (Aq).
2. Axoal- Ay C Ay, oH1a 114(Ag) < 1o (Aq).

3. 32 X C kje pa(X) = p(X).



4. Hekajey < k mHeKacy A¢ (£ < ) B-umena. AxoBaxu a l- A¢ C fual- AcNA, =0
(3a £ # n) u ako je A B-ume TakBoO J1a BaXu a |- A = qu A¢, oHgia je

:UJa(A) = Z Ma(A§>'

<y

3aa > 0, Heka je
% def .
1 (A) S inf i (A).

0<b<a

{r 3a/10BOJbABA rope MOMEHyTa cBojcTBa 1-3, a ymecTo 4, 3a By, 110 YCIOBUMA OBE CTaBKe,

BaXKH
Ha(A) = ) a(Ae).

£<y
* *
Taxobe axcu u 1, (A) > 4, (A), 32 o < ay.
Heka je G xaHoHCKO nMe 3a reHepudku ¢uirep. [locToju ume m TakBo aa

1IFm: P(k) — [0,1]
u 1a 3a uMme A 3a koje je 1 IF A C & Baxu

11F m(A) = sup u(A).

a€eG

3a renepuuku puntep G'y M |[G] Baxu

mc(A) = sup 1i;(A)

acG
3a mpom3BosbHO UMe A ckyma A C k1 mg je pactyha excrensuja mepe 1 ca PM (k) ma PMIC (k).

[Moxazahemo na je m¢ k-amutiBHa, oxakie ciequ M[G] | .k je PBM”, unme he 6utn moka-
3a”o 1 IF ,,i< je PBM”.

Baxu crnenehe momohno TBpheme, kao 1 lbeMy aHanorHa TBphema Kajga ce < 3aMEHHU ca <,
>Hu .

Baceea € B\ {0},7 €[0,1] u A € MP” Taxse na 3a cBaxo b € (0, a] mocroju ¢ € (0, b] TakBo
naje fi.(A) < 7 Baku g (A) < 7.

Jla 6ucmo 0BO TOKa3aju, peKyp3UBHO KOHCTPYHILEMO HU3 elieMeHaTa MambUX OJ] a TaKaB Ja
j€ CBaKM 4JiaH OBOT HM3a JMC]YHKTAH Ca YHUjOM MPEAXOAHUX, 1A j€ [t UHICKCHUPAHO THM eJle-
MEHTOM y A < 7 U JIa je YHUja CBUX YJIAHOBA TOT HU3a a. AKo ca P 03HauuMO CKyT YJaHOBa
TOT HU3a, OHJIa P TpejicTaBiba MAPTHIIH]Y EIEMEHTa a, KOja je HajBHIle pedpojusa, jep B 3a-
noBoJbaBa c.c.c. 3acBe p € P u3a ckopo ce a je v(p A ||& € A||) < rv(p), onakie cienu aa
3a CKOpO CBE (¢ BaXKH

vianllacAll) =Y vipalacAl) <Y rvp) =rv(a),

peP peP

Tj. BOXH f1(A) < 7.
VY cneneha naBa macyca cy npeacTtaBjbeHa JOII J1Ba moMohHa TBphema.

pa(A) > rakko al- m(A) > 7.
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Cwmep (=) je ounrienat, crora JOKaKUMo camo apyru. 3aceako b € (0,a|Baxu b |- m(A) > 7,
OJIaKIIe CIIEIn
blF (Vg < 7)(3d € G)uy(A) > g,

ma 3a cBako ¢ < r u cBako ¢ € (0, b] nocroje d € (0, ¢] u umMe o TakBu 1a
dlFoe GApL(A) > q.

Cana je jacHO J1a IOCTOju e € 13 TakBO aa
diFée GApi(A) > q.

N3d - é € Genennd < e, onaxie cinenu (15 (A) > pi(A). dIF pi(A) > ¢nosnaun i} (A) > g,
na je (5(A) > ¢ u, mocneanyHo, f14(A) > q. Jakie,

(Vg <r)(ve € (0,0))(3d € (0, c])pa(A) > g,

oflaKie, Ha OCHOBY mpeaxoaHor TBphema, ciemu (Vg < r)uy(A) > ¢, 1j. up(A) = r. Kako oBo
Baxku 3a ce b € (0,al, To je pui(A) > r.
Jpyro nomenyTo nomohHo TBpheme je cnenehe.

alF m(A) < 7 noBnaun fi,(A) < 7.
N3 alF m(A) < 7cnequ a IF —=(m(A) > 7), na
(Vb€ (0,a])b I m(A) > 7,
oflaKie, Ha OCHOBY IPEAXOAHOT TBphema, ciaenu (Vb € (0, a])u; (A) < r. OnaBae qodujamo
(Vb € (0,a])(3c € (0,0])pc(A) <,

mWTOo Aaje f1a(A) < 7.

Heka je G mpousBosbaH renepuuku puntep. [lokaxkumo aa je y M |[G] npecnukaBame mg
KoHayHO aguTHBHO. Heka cy A, Ag u A; OACKYIIOBH CKyIla K TaKBH Ja je A JINCjyHKTHA yHH]ja
ckymoBa Ag u Ay v Heka cy A, Ap 1 Ay, peroM, UMeHa 3a Bbux. Heka je ap € GG TakaB na

ao H—AOQ/%/\Alch/\A:AOI_IAl

Heka cy 79,7, € RM rtakeu ma Baxu mg(Ag) > 7o u mg(A;) > . Tana nocroje a; € G
TaKBu ja je (1} (A;) > r;. Hekaje a = ag A a1 A ay € G. Baxu

ro + 71 < g, (Ao) + g, (A1) < 15 (Ao) + 15 (A1) < 5 (A) < me(A).

Cana ciequ na je mg(Ap) + mg(A4;) < mg(A). Hpernocrasumo na je me(Ag) + mg(A4;) <
mg(A). Tana nocroje ¢; € R takeu na je mg(A;) < ¢ umg(A) > qo + q;. Hocroju by € G
TakBO 1a Baxu by |- m(A;) < ¢ uby IF m(A) > Go + ¢1. Axojeb = a A by € G, oHna je,
Ha OCHOBY TIOCIIEE OJ] MIPEIXOAHHUX penanuja, (i (A) > qo + q1, @ HA OCOHOBY IPBE JIBE je
ty(A;) < g;, ma je
1y (A) < pp(A) = pp(Ao) + (A1) < qo + qu,

1To je KoHTpaaukunja. Jakie, mg(Ag) + mg(A;) = mg(A).

KonauHo, TOKaXHMO /12 je Mg K-aJUTHBHA. 3a OBO je, 300T IMPEIX0THOT, TOBOJHHO JJOKA3aTH

na je
ma([ ) Ae) <D ma(4y)

§<y <y
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3a IPOU3BOJBHU 7y < K M NIPOU3BOJbHE TUCjyHKTHE A: C K (§ < 7). IIpeTnocTaBUMO CyIpPOTHO.

Tana noctoje ¢, € RM takasu na je

mG(U A >qg>r> ZmG(Ag).

E<y <y

Hexka je A; ume 3a A, Ap ume 3a UseE Ag¢, 3a xoHauaH £/ C +, u A nme 3a U§<W Ag. Tloctoju

b € G TakaB na

bl (V€ <v)A: CRA(VE € [y =| |AcrA =] |AcAm(A

42 &<y

Cama nMmamo 11a

oJaKJie cleau

na je

360r b IF m(A) > G je up(A) > pj(A) > ¢ - KOHTpaUKIHja.

12

)>GAY m(Ag) <7

<y



4 IlpaB/beme MEP/bUBUX KapAMHAJIA

Hexka cy x u v HenpOpojuBU KapAUHAIY, IPU YeMy je v < K, M HeKa je [ HeTJIaBHU ujeall HaJ
K KOJH CaJp>Ku CBE CHHIVITOHE. 3a MOJACKYI KapAHHaja K KaXeMo J1a je Mepe Hylna (y OIHOCY Ha
I) ako mpunana I, mo3uTHBHE Mepe ako He nmpumnaaa I u mepe 1 ako npunajga gyainHoM QUITepy
uzneana /. Y oBOM ofieJbKy Cy on HHTepeca cieaeha cBojcTBa uueana.

edpunuyuja 4.1.
1. 1 je v-3acuhen axo je P(k)/I v-c.c.

2. IloOckyn kapounana K je amom ako je nosumueHe mepe u ako ce He Modce pazoumu Ha
06a ckyna no3umugHux mepa. I je bezsamomuyan axko e nocmoje amomu.

3. I je Hopmanan ako je K-KoMniemaH u ako 3a caKu CKyn S no3umueHe mepe u ceaxy pezpe-
cusny ¢pynxyujy f : S — k nocmoju T C S nozumusne mepe na kom je f koncmanmua.

Axo je ;1 Mepa HaJ k, OHJa je I, K-KoMmIuleTaH o-3acuheH, na je jacHo jaa je Tadka 1 mpen-
XO[He Je(pUHHIIM]je Pe3yaTaT Halllel HacTojama J1a yOIUTHMO ojaM Mepe. OBO CBOjCTBO UMa
OYMIVIETHY KapaKTepu3alujy, Kojy AajeMo y Buay ciezaehe geme.

Jema 4.1. [ je v-3acuhen akko e nocmoju v noockynosa k Koju cy ean I a npecex ceaxa 0sa
paznuyuma je y 1.

HapasHno, TaukoMm 2 npeaxonne AeUHALIA]E CYy YOTIIITEHH TOJMOBU aToMa U 0€3aTOMUYHO-
cTH Mepe. Y CKIamay ¢ oBUM je u cieneha Teopema, o Gopmynamuju 1 I0Ka3y jako CIMYHa
Y11aM0BOj TUXOTOMU]H.

Teopema 4.1. Axo je I k-komnieman v-3acuhen HAO Kk, OHOA HACMYNA MAYHO jeOHa 00 cliedehe
0ge mozyhnocmu.

1. I je 6ezsamomuuan, k je cnabo neoocmudicug u k < 2<7.

2. K je mepmus.

Pa3moTpumo cana mojam HopmastHOCTH. Heka je 1 OuHapHa Mepa Hap k. Tana je ynrpacrte-

[Tixe)

I

no6po ypehemwe. Tum oBor ypehema je > K, WTO CIIC/TH U3 OYHITIC/HE HEJeTHAKOCTH B, € idsy,
KOja Baxku 3a cBe 5 < K, mpu uemy je 5 = (f|a < k). Caza je JTOTHYHO TIOCTABUTH THTAHE
na i je id,, npBu Behu ox cBux 3. To HE MOpa HYXKHO OMTH CIIy4aj, ajlM, aKo jECTE, OHJIA 32

Mepy /4 KaXXeMo J1a je HopMaiHa. Jlakie, ,,u je HopMaiHa” 3Hauu

(Vfe"rm){a <w[fla) <o} &l,= (3 <r){a <w[fla) =B} & 1),

11a je jacHO Mmopekyo Tauke 3 nepununyje 4.1.
[Ipojexuuja Mepe 1 o PyHKIM)U UKja je K1aca K-TH €JIEMEHT Fope IOMEHYTOT yJITpacTereHa
je HopmanHa mepa. [IpunarohaBamem oBe useje qokasyjemo cieache TBpheme.

Teopema 4.2. Axo nocmoju k-komnieman v-3aculien udean Hao K, OHOA HOCMOJU U HOPMANAH
v-3acuhien uoean Hao k.
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Joxka3. Hexka je I k-xommetan v-3acuheH unean Haj . Heka je F cKyn CBUX HEOIpaHHYCHHUX
¢bynkumja y x nepuHrcannx Ha HekoM S C k mo3uTHBHE Mepe. Heka cy 3a f, g € F penanumje
< u < nedunucane Ha cineaehu HaunH.

l. f<yg g:e;domf C domg A (Va € domf) f(a) < g(a).

2. f < g ¥ domf C domg A (Va € domf)f(e) < g(a).

Hokaxumo n1a 3a f € F noctoju <-muHumansa g < f. IIpernocraBumo cynporao. Heka
je g < f npousBosbHa. Taga moctoju Mmakcumanau A C F ca ciaenehum cBojcTBrMA:

1. cBaku enement u3 A je < g;

2. 1Ba paziaMyMTa eJeMeHTa U3 A MMajy IUCjYHKTHE TIOMEHE.

Axoje h = |J A, onna je h < g uBaxu domg \ domh € /. Cana je jacHo 1a moctoju 6ecko-
HavyHa <-perpecHja g, Taksa aa je domg, \ domg, ., € I. Omasne cnenu 1a (), domg, & I,
na nocroju = € () _. domg, u 3a mera Baxu 1a je g,(r) 6eckoHauHa €-perpecuja. Konrpa-
TUKIIH]a.

nw

[Tocroju makcumanuu A C F ca ciienehuM CBOjcTBUMA:

1. cBaku enemeHT u3 A je <-MHHHMAaJIHa;

2. 1Ba pa3aM4MTa eJeMeHTa U3 A UMajy IUCjyHKTHE JOMEHE.

Heka je ¢ = |J.A. Ha ocnoBy v-3acuhenoctu uneana [ je |[A| < v < k, ma3ah < g Mmopa
nocrojatu g; € A takBa na A = domh Ndomg, & I, omakne cnenu h | A < g1, ITO HUjE
moryhe. Jlakie, g je <-muHumanHa. Ha COHOBY MakcMMaHOCTH A U MPEIXOAHO JOKA3aHOT,
cienu aa je domg mepe 1, ma je excrensuja f GyHKIMje g, kKoja je jennaka (0 TaMo e g HUje
neduHUCcaHa, <-MUHUMAJTHO TIPECIUKABABE K — K.

HemnocpenHo ce nmpoBepasa 1a je

J={XCr|f[X]eTI}

k-komIuieTaH v-3acuhen unean. [Tokazahemo na je on HopmanaH.

Hexka je g : S — kK perpecuBHa ¢yHKIHMja Ha cKymy S no3uTuBHe J-mepe. Taxa je T' =
f71[S] nosutusue [-mepe u 3a Gpyukunjy h = gf nedunucany ua memy Baxu h(E) < f(€),
3a cBe ¢ € T. U3 <-mMmuHUMaIHOCTH QyHKIHje f CIIeTH Ja je g OrpaHUYeHa, Ia je jacHO Jia je
KOCTaHTHA Ha HEKOM IIOJICKYITy CKyma S MO3UTUBHE J-Mepe.

O

Crnenehy Teopemy HaBoguMO O€3 10Ka3a.

Teopema 4.3. Axo je I nopmanan v-3acuhen u axojeV = L[I], onoa eancu 2<¥ = v u2* = \¥,
3a cee \ = .

Teopema 4.4. Axo je I nopmanan v-3acuhen Hao K, onoa

LI &,k je mepmug”.
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Hoxas. J = 1N L[| jey L[] nopmanan v-3acuhien unean Han ~ u L[I| = L[J], na Ha oCHOBY
teopeme 4.3 y L[I] je 2<¥ = v < k, ogakie, Ha OCHOBY TeOpeMe 2, CIIe[H 1a je Kk MEpPJbUB Y
L[I].

U

Moryhe je nokasatu 1a je .J HOpMaJIHU MakCcUMaJHu uaeai Haj ~y L[/]. Ha ocHoBy Teopeme
4.3 onpa cinenu L[] = GCH. Crnuuno nokasy teopeme 4.2, moryhe je mpokasaru 1a Ha PBM
KapAWHAIy TOCTOjH HOPMaJlHa Mepa, 1a, Ha OCHOBY IIPEAXOJHE Teopeme, uMamo ciezehy.

Teopema 4.5. Axo je k PBM, onoa nao wume nocmoju Hopmanina mepa i u 8axcu

L1,] = GCH + ,,k je mepoug”.

IToxazahemo jour na je PBM kapaunan ciiabo Manoos.

Jema 4.2. Axo je I nopmanan v-3acuhen Hao kK, oHOa je pecpecusna pynkyuja y k oepunucana
Ha CKYNy NO3UmuseHe mMepe CKOpo c8y20e 02PpAHUieHda Ha MoM CKYNy.

Jlokas. Hexka je S mo3utuBHE Mepe 1 Heka je f : S — k perpecuBHa. Heka je A makcumanan
CKYI JIjYHKTHHUX MOZICKYTIOBa IO3UTHBHE Mepe CKyIa S Ha KojuMa je f koHcTanTHa. Onasre, Ha
OCHOBY HOpManHOCTH, cienu aaje S\ |J. A € I. Bynyhu na je I v-3acuhieH u 1a je k peryaapa,
dynxmmja f je na cxymy J A (cxopo cByrae) ne Beha on |J U e 4 f[X] < K.

O

Teopema 4.6. PBM je cnabo Manoos.

/Jlokas. Hexa je k PBM. [loctoju HOpManaH o-3acuhen unean J Han ~. byayhu na je s crna-
00 HEIOCTIKUB, IOBOJLHO j& JIOKA3aTH Jia Cy y BbEeMYy peryjJapHu KapIuHaIu CTAI[HOHUPAHH.
Kako cy 3aTBOpeHH HEOTpaHUYECHU CKYIIOBH .J-Mepe 1, TOBOJLHO je JoKa3aTh Jia je CKYI CBUX
peryapHux kapauHana J-mepe 1.

[IpernocraBumo cynpoTtHo. Tana je CKyN CBHX CHHTYJIApHHUX TPAaHWYHHUX OpJAWHAIIA MTO3H-
TUBHE Mepe U QyHKIH]ja o — cfo je Ha ’eMy perpecrBHa, 1a je 3a CKOpO CBE HHX (3a CBE M3
HEKOT S) OHa jefHaKa HEKoM A\ < k. 3a « € S Heka je (ag | < A) cTporo pactyhu HU3 4nju
je muMec a. PyHKIMja o — (g je 3a cBako 3 < A perpecuBHa Ha S, 11a IOCTOjU, HA OCHOBY
neme 4.2, y3 < K Ol KOT je OHa CKOpO CBYIZie Mama. TaJa 3a CKOpPO CBE €lIeMHTE o cKyma S

TIO3UTUBHE MEPE BaXKHU
o= Ua5< U*y/3</f.

B<A B<A

KonTpanukimja.
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5 3akspyuak

PazmoTpuMmo jenaH ,,lipakTHuaH’ acrekT OBJIE U3JIOKEHEe Marepuje. 3Hauaj BepoBaTtHohe y
¢usunm je orpoman. Mu ce Ty Bpiio 4ecto cycpehemo ca HermpeOpojuBHM CKYIIOBUMA EIeMEH-
TapHux jorahaja. Ha npumep y KBaHTHO] MEXaHUIIH, KaJla TOCMATPaMO HEKY YeCTHILY, MH T'OBO-
pPUMO O BepOBaTHOhM H-EHOT HaJIaXeHa y HEKOM JIeTy MPOCTOP-BpEMEHa; CKYIl €lIEMEHTapHHUX
norahaja y oBoM ciydajy je R, IHTyUTHBHO, KOjH TOJ 0eo MPOCTOP-BpEMEHA Ja OCMATPaMo,
Tpebasio Ou Ja MOCTOju BepoBaTHONA Ja ce YeCcTHuIla Halla3| y mbemy. [pyrum peunma, odeKy-
jemo na caku nojackyn R* uma BeposatHohy. MelyyTum, kako 61 Ta BepoBaTHoha e QUHUTHB-
HO MopaJia J1a 3a/10BoJbaBa cBojcTBa 1-3 nedununmje 2.1, BUAMMO Ja je OHO HITO OYEKYjeMO
€KBUKOHCHCTEHTHO MEpJPMBOM KapauHaity. OBO OM 3HaYMJIO J]a HaM j€ KOHCHCTEHTHOCT €r-
3UCTEHIMj€ MEPJHbUBOI Kap/MHala UHTYUTHUBHA! AKO y3MeMO y 003Hp J1a j€ CBE IITO MOXKEMO
gudemuy KOHaYHO, ¥ TO Ma/10 KOHAYHO, MOPaMO Ce 3alTUTaTH IITa TO HE Bajba Y HAIIEM MOTJICTY
Ha CTBapHOCT.

[IpenxonHo pa3marpame mounBa Ha yoehemwy Ja Halla CTBApHOCT HUje namonouwika. Jla-
KJIe, BEpYjeMO J1a BaKH akcMoMa M300pa U Jla MOMEHyTa BepoBaTHOha Mopa OMTH TOTaJHA H
0-aJIMTUBHA. AKO OMCMO HEKO OJ] OBUX YBEpEHa O10aIiIn, npobiaem Ou HecTao (MCTHHA je 1a
ce y pesyiTary 3 u3 yBojia IOMHUE jaKOo HEJOCTIKHUB KapauHal, ainu ColioBe] je BepoBao 1a ou
Ce MPETIOCTaBKa O HKEr0BOj €r3UCTEHIIM]H MOIJIa H30CTAaBUTH; YaK U KaJ OBO He OM OWO City-
Yaj, aJIeKo JIaKIIe OMCMO MPUXBATHIIN HEIOCTHKHUB KapAHHAI O MepsbHuBoOT). Jlakie, mTa je
CTBApHOCT: TIOCTOjab€ MATOJNOIIKUX 110jaBa UM KOHCUCTEHTHOCT MEPJbUBOT KapAuHana? AKO
OMCMO PUXBATHIIN MTATOJIOTHj€, OHJ]Aa OMCMO C€ MOPAJIH 3aITUTATH KOJIMKO TyOOKO OHE TOCEKY.
Moskna y HaIoj CTBApHOCTH TTOCTOj€ CKYIIOBU KOjH TPUTIAIajy caMu ceou?!
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